Corrigeé

Notons déja que f est croissante puisque f’ > 0, et donc positive puisque

£(0)=0. o
Posonsg:xH(J f(t)dt) —f F(1)3dt.
0 0

Puisque f est de classe !, g est de classe €* d’aprés le théoréme fondamen-
tal de I'intégration, et : Vx > 0,

:2f<x>f0 F(t)dt—f()° = f(x)h(x) avec h(x)zzfoxﬂt)dt—f(x)Z

h est de classe €1 et h'(x) = 2f (x) — 2f (x)f'(x) = 2f (x)(1 = f'(x)) > 0 donc h
est croissante. Mais k(0 ) 0 donc h( ) > 0 pour tout x > 0.

On en déduit que ¢’(x) > 0 pour tout x > 0. Mais ¢(0) = 0 donc g(x) > 0, ce
qui prouve la majoration demandée.
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